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1. Legyen I, / 1 —2%)" dz, ahol n > 0 egész.
0
1
. A 3 3\n—1 1
(a) Igazolja, hogy n > 1 esetén [ z (1 - ) dr = 3—In. (5 pont)
n
0
(b) Rekurziés formulét felirva Szamitsa ki az I,,-et. (5 pont)

oo
2. (a) Legyen (an),- egy valés szdmsorozat, amelyre lim a, = 0. Igazolja, hogy a Z an
n—oo

n=1

sor pontosan akkor konvergens, ha a Z (a2n, + agn+1) sor konvergens. (5 pont)
n=1
1
n+1)yn+nyn+1

(b) Igazolja, hogy a Z

sor konvergens, és szamitsa ki az 6sszegét.
(5 pont)

3. Legyen A : R"™ — R" injektiv linedris transzformdacio, amelynek A sajatértéki
sajatvektora a v € R™ vektor.
Mutassa meg, hogy ekkor a v vektor sajatvektora az A~! invezr transzformaciénak
is!
Adja meg a hozzd tartozé sajatértéket! (10 pont)

4. Tekintsiik az alabbi polinomokat:

p(r) = 2> + 222 + 5, z€R
pr(z) = 22 + 2 r€eR
p3(r) = 2 + =@ reR

tovabba a
Vi={A p1+X2-p2+ A3-p3 A, A2, A3 € R}

polinomhalmazt!

a) Igazolja, hogy V altér a legfeljebb harmadfoki, valés egytitthaté polinomok vek-
torterében!

b) Hatdrozza meg a V C P3 altér dimenziojat!



¢) Adjon meg egy olyan V' C PH% alteret, hogy V@ V' = Pﬂ‘% teljesiiljon!
(Igazolja is vélasztasa helyességét!)
(10 pont)

5. Legyen a z # 1 komplex szdm megoldasa a z3 = 1 egyenletnek. Szamitsa ki a

1z 22
z 22
2 1 =z
determinans értékét! (10 pont)

6. Egy korvonal mentén elhelyeziink 9 pontot gy, hogy barmely két pontot Gsszekotd
Osszes egyenest berajzolva az dbraba nincs hiarom olyan egyenes, amelyeknek kozos
lenne a metszéspontjuk. Hany metszéspontja van a fenti egyeneseknek a kor belsejében?

(10 pont)

Beaddsi hataridd: 2013. marcius 4.

Kérjiik, hogy a beadott lapokon nyomtatott betiikkel a nevet, szakot, Neptun kdodot tiintessék
fel!



