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fliggvény nyilvanvaldéan pozitiv és folytonos.

Léthatjuk, hogy az (1) improprius integral 0 < p < 1 esetén divergens, mig p > 1 esetén konvergens,

igy a vizsgalt sorra is hasonlé igaz.
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Ebbél a szokasos médon kapjuk: A = B = —1.
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ezért a geometriai sor konvergenciajardl és osszegérol tanultak alapjan
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igy az atviteli elv szerint az f nem folytonos a (0,0)-nél.



4. Nézziink el6szor egy a feltételt teljesitd sorozatot:
000000111111000000111111001111
Helyettesitsiik a fenti sorozatban a két ,,10” mintat *-gal:
00000011111+0000011111x01111

fgy egy n — 4 hosszi binaris sorozat tagjai kozé szirtuk be a két *-ot. Konnyli belegondolni, hogy a
csillag el6tt, a két csillag kozott, és a méasodik csillag utan is egy olyan binaris sorozat all, amelyben
minden 0 a sorozat elején, minden 1 pedig a sorozat végén talalhatd, beleértve olyan sorozatokat
is, amely csupa 0 vagy 1 elemekbdl &ll. Ez a harom sorozat egyértelmiilen meghatérozza az eredeti
sorozatot. Legyen x1 db 0 és x5 db 1 szdmjegy az elsé * el6tt, x3 db 0 és x4 db 1 szdmjegy a két *
kozott, és x5 db 0 és xg db 1 szdmjegy a médsodik * utdn. Ekkor

T1+To+ a3+ 24 +T5+26=1—4 (2)
egyenlet teljesil, ahol x1, ..., xs nemnegativ egész szamok. Ismert, hogy az
1+ T2+ -+, =k
egyenlet nemnegativ egész megoldasainak a szama
(m +k— 1)
k )

ezért a (2) nemnegativ egész megolddsainak a szdma, azaz a feladat feltételeit teljes{td bindris sorozatok

szama
6+(n—4)—1 n+1 n+1
() -GR) -5
5. Az 1,2,...,10 szdmokat a kor mentén felirva egy tetszélegesen kivédlasztott szamtdl kiindulva jeldlje
ai,as,...,a10.- Ekkor egymas utani 3 db szam kivalasztasara az alabbi lehet6ségek vannak:
st = a1 +az+as,
S2 = G2+ a3+ ag,
s$3 = a3+ a4+ as,
s4 = a4+ a5+ ag,
s5 = a5+ ae+ar,
s¢ = Ga¢+ar+as,
st = a7+ ag+ao,
sg = ag+ag+aio,
s9 = a9+ aip+a,
s$10 = ai0+ a1+ az.
Ekkor
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s1+s2+--+sp0=3a+a+--+ayp)=31+2+---+10)=3 = 165.

Ha s; < 16 lenne minden ¢ = 1,2,...10-re, akkor s; + s2 + -+ + s19 < 160 lenne, azaz legaldbb egy
S; Z 17.

6. Vezessiik be a b, = \/a,, sorozatot. Ekkor
bp = bp_1 + 2by_2, bp=1, b =1
A lineéaris rekurzié karakterisztikus egyenlete

r2:r+2,



amelynek megoldasa vy = 2 és ro = —1. Ezért a linearis rekurzié altalanos megoldésa
b, = 12" 4+ co(—1)"™.
A kezdeti feltételeket felhasznélva

c1+cp = 1,

281 —Cy = 1,

amibél ¢; = 2/3 és ¢ = 1/3. Igy b, = 22" 4 1(—1)", azaz
2

an = (%2” + é(—l)”) .



