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Folyadékkal toltott henger alaki pohdar silypontja

P H,

A kovetkezd jeloléseket hasznaljuk:

R a pohar bels6 atmérdje, v a falvastagsig (azaz R + v a kiilsé dtmeérd),
or €s p; a folyadék ill. az tiveg strisége,

M és H; a pohér aljdnak tomege és magassdga,

M, és Hy a pohér oldaldnak tomege és magassédga,

m és x a pohdrban levo folyadék tomege és magassdga.

Tudjuk, hogy

M1 = (R+U)2H17Tgu
My = [(R+0)P — R -Hy-m-g; 1)
m = R 7-x-0p.
A folyadékkal toltott pohér S silyontja a hdrom fenti rész silypontjainak
sulyozott szamtani kézepe. Mivel a hdrom rész forgasszimmetrikus, ezért sily-
pontjaik a henger forgastengelyére esnek, tehdt S is ezen a forgastengelyen

van. Csak S magassdgdt kell kiszaémolnunk, ami a fentiek szerint a hdrom
stilypont silyozott szdmtani kozepe:
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A fenti képletben x a védltozé mennyiség, az S (z) fiiggvény szerkezete (a
lényeget kiemelve)

a + bx + cx?
S - 3
(z) d—+ ex (3)
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b = H1~R2'7T'QF,
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c = T (W
d = M1+M27
= R*.71-0p
konstansok.

S () minimumat differencidlszémitdssal kereshetjiik meg.

S (x) (b+2cx) - (d+ex)—e-(a+br+cx?) ctz? + 2cdr + (bd — ae)
xr = — Y
(d + ex)? (d + ex)?

melynek gyokei
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x1 < 0 mig x9 -ben az S (x) fiiggvénynek valéban minimuma van (ellenérizendd!).

Tehét a rendszer silypontjanak magassaga minimalis, ha a folyadék ma-
gassaga

— Ve2d? — cebd + cae? d
B ce e

, (5)

majd visszahelyettesitve az eredeti adatokat (4) -b6l megkapjuk a folyadék
keresett optimadlis magassagat.
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