VEMIMAP146B - 3. gyakorlé feladatsor

1. Vizsgélja meg, hogy az alabbi relaciok koziil melyik reflexiv, szimmetrikus, antiszim-
metrikus, dichotom illetve tranzitiv:

e, f): e és f sikbeli egyenesek tavolsdga az origdtdl egyenld}
A,B): A, BC X, AN B # 0}
A,B): A,B C X, 9 € AN B}, ahol 2y € X rogzitett.

2. Tekintsiik az (X, C) részbenrendezett halmazt, ahol X az aldbbi médon van definidlva:
(a) X = {{1}, {3}, {5}, {1,2}.{1,3},{1,3,5}}
(b) X = {{1}, {3}, {12}, {18}, {1,2,3}.{1,3,4}}
(c) X = {@,{1}, (2}, {3}, {1,2}, {3,4},{1,2,3},{1,2,3,4}}

Abrézolja a részbenrendezett halmaz Hasse-diagramjat! Hatdrozza meg a maximélis,
a minimalis, a legnagyobb és a legkisebb elemeket!

3. Legyen D,, = {k € N: k|n, k > 1}, és definidlja az | osztdja reldcié a részbenrendezést
Dy-en. Rajzolja fel a

(a) D3o (b) Doy (c) Deo (d) Doy U Doy

részbenrendezett halmazok Hasse-diagramjat! Hatdrozza meg a maximélis, a minimalis,
a legnagyobb és a legkisebb elemeket!



4. Definidljuk az A = {1,2,3,4} halmazon a < részbenrendezést az aldbbi Hasse-
diagrammal:

/\, N/
4 |
(a) (b)

Melyek igazak az (A, <) részbenrendezett halmazban az aldbbi allitasok koziil?

Hatarozza meg a maximalis, a minimalis, a legnagyobb és a legkisebb elemeket!
5. Adjon példét olyan részbenrendezett halmazra, amelynek

(a) pontosan harom minimélis eleme van;
(b) egy minimélis eleme van, de nincs legkisebb eleme;
(¢) két maximalis és két minimédlis eleme van.
6. Igazolja, hogy az adott reldcié ekvivalenciarelacié! Adja meg az ekvivalenciaoszta-
lyokat!
n,m) € N?: n —m oszthaté harommal}
e, f): e és f sikbeli egyenesek tavolsdga az origdtdl egyenld}

a) {(
) Al(
(c) {(P,Q): P és Q sikbeli pontok tévolsdga a sik egy rogzitett egyenesétol egyenld}
) {(P,Q): P és Q sikbeli pontok tavolsiga a sik egy rogzitett pontjatdl egyenld}
) {(4,

B): A,B C X, A és B véges és egyenl6 elemszamu, vagy mindkett6 végtelen}

(X rogzitett halmaz)

7. Adjon példéat olyan ekvivalenciarelaciora, amelynek pontosan két darab kételemii és
két darab négyelemii ekvivalenciaosztdlya van!



