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1. Mikor mondjuk, hogy az f € RP — R fiiggvény differencidlhaté az a € RP pontban? Létezik-e olyan
f € R? — R fiiggvény, amelynek egy a €dom(f) pontban az dsszes irdny menti derivéltja 17

Ha az a bels6 pontja a dom(f)-nek, és létezik olyan A € RP| amelyre
L F@)  fla)~ (A —a)
T—a ‘:C — al

Nem létezik, mert ha D, f (a) = 1, akkor D_, f (a) = —1.

=0.

1. Mit értiink egy H C RP korlatos halmaz kiils6 és belsé mértékén? Egy H C RP korldtos halmaz kiilso
mértéke 0. Mérheto-e a H halmaz?

Xy (H) = { sup {A” (A) | AO,glfﬂgl)giﬁ ha B3 (H) 40
ahol
B(H):={A C H | A elemi halmaz} .
N (H) = inf {X" (4) | A € K (H)},
ahol

K (H):={H C A| A elemi halmaz} .
Mivel X (H) < X (H), ezért X (H) = 0-bdl N (H) = 0 kovetkezik, igy a H mérhetd.
1. A gyokkritérium megfogalmazdsa (nem hatarértékkel!). Igaz-e, hogy minden Leibniz tipusu sor feltéte-
lesen konvergens?
Tekintsiik a Zan sort. Ha létezik olyan 0 < v < 1 és k € N, hogy {/|a,| < 7 bdrmely n > k esetén,
akkor a sor abszolit konvergens. Ha végtelen sok n-re {/|a,| > 1, akkor a sor divergens.

Nem, pl. Z %

1. Elsérendii linedris differencidlegyenletre vonatkozé kezdetiérték feladat megoldhatésagarol szolo allitas
megfogalmazdsa. Létezik-e az 2" (t) = 0 differencidlegyenletnek olyan ¢ : R — R megolddsa, amelyre
p(l)=1¢és ¢ (2)=-17

Tekintsiik az
o' () +pt)a(t)=q(t) }
X (to) = 29
linedris diffderencidlegyenletre vonatkozo kezdetiérték feladatot, ahol p,q : I — R folytonosak, I C R inter-
vallum és (to, z9) € I x R. Legyen
v = / p.

(I,t())

A kezdetiértk feladat egyértelmiien megoldhaté és a teljes megoldédsa

z(t)=|zo+ /q(t)exp(v(t))dt exp(—v(t)), tel.
(I to)

Osszes R-en értelmezett megoldds: x (t) = at + b, t,a,b € R.

a+b=1
20 +b=—1

megolddsa a = —2, b = 3.



