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Matematikai feladatmegold6 verseny 2020/21
1. forduld

. Mutassuk meg, hogy a h, =2" —1 (n € N) sorozat kielégiti a

hn = 3hn_1 - th_g (2 < 77,)

(rekurziv) Gsszefiiggést ésa ho =0, hy =1 “Kezdeti Erték Feltételt”. (10 pont)

/1
. Vizsgalja meg, hogy a h(x) = 4/— —1 fiiggvénynek van-e inverze az értelmezési tar-
x

tomany valamely (legb&vebb) részén, adja meg az inverz fiiggvényt (értelmezési tartomanyé-
val egyiitt), majd abrazolja a fliggvényt és annak inverzét kozos koordinatarendszerben.
(10 pont)

. Tekintsiik az alabbi harom sikot:

S1:05x+2y+2=-2, So:-3x+4y+72=32, Ss 135z — 133y + 91z = —287 .
a) Mutassuk meg, hogy a sikok paronként merélegesek egymasra és egyetlen kozos pontra
illeszkednek.

b) Az E (30,45,52) lyukon atsziir6ds, v (—2,—3,—4) irdnya f fénysugar melyik sikot
metszi legelGszor?

¢) Hatéarozzuk meg errdl a sikrol visszaver6ds f fénysugar egyenletétd)]

d) A fentiekhez hasonlé szamitasokkal kimutathato, hogy (barmely F és f esetén) a harom
tiikkorrsl visszaverdds [ fénysugar pdrhuzamos f -el és E -hez “kozel” halad el. Milyen
gyakorlati felhasznalasa van ennek a tételnek? (5+6-+7+2 pont)

.Ha 0=0, 1={0}, 2={0,{0}}, 3={0,{0},{0,{0}}}, akkor milehet5 =7 Mi

a logikaja, lehet§ legegyszertibben megfogalmazva, és “felhasznalédsa’ ennek a sorozatnak ?
(10 pont)

. Tetsz6leges A, B halmazok esetén legyen AAB := (A\B)U(B\A) az A és B halmazok

szimmetrikus differenciija. Mutassuk meg, hogy tetszdleges A, B, C' halmazokra
AN (BAC)=(ANB)A(ANC) .

(10 pont)
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Beadasi hatarids: 2020. oktober 19. (hétfs) 24:00.

A megoldasokat kérjiik elektronikusan bekiildeni a SZALKAIQALMOS.UNI-PANNON.HU cimre:
vagy gépelt formaban (pdf), vagy a kézzel irt megoldast beszkennelve. Ugyeljiink a kéziras és a
szkennelés (fénykép) olvashato jo mingségére és kiilalakjara, valamint az indoklas teljes, érthetd
megfogalmazéisara!

Olvashatatlan vagy nehezen olvashatod, rendetlen kiilalaku, csak végeredményt k6z16 megoldé-
sokat nem értékeliink.

A most kitiizott, valamint az elmilt tanév versenyfeladatainak megoldéasait 2020. oktober
27. (kedd) 18:00 érakor megbeszéljiik a Matematika Tanszék Konyvtaraban (I. épiilet 314.
szoba).



