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1. Szamitsa ki az alabbi hatarértéket: lim w .
z—0+ 1 — cos (/)
2. Tegyiik fel, hogy az f : R — R fiiggvénynek 1étezik olyan ¢ : R — R primitiv fiiggvénye,
amelyre liimgo hatarértékek végesek. Igazolja, hogy az f-nek létezik fixpontja, azaz van
oo

(5 pont)

olyan z¢ € R, amelyre f (z¢) = zo . (15 pont)

3. Legyen A a kovetkezs n x n -es méatrix:

0 0 .. 0 0 oo

1 0 .. 0 0 ¢

A= 0 1 0 0 (&)
0 0o .. 1 0 Cn—2
10 O 1 cp-1]

ahol cg, ..., cp—1 tetszbleges valds szamok.

a) Mutassa meg, hogy {el, Aeq, A%y, ..., A"_lel} egy bazisa R™ -nek, ahol

e1 =[1,0,0,...,0]".

b) Adja meg a fenti méatrix karakterisztikus polinomjat. (5415 pont)
4. Legyen P az emberek halmazan, a kovetkez§ predikatum:

P(z,y) < x fél y -tdl .

Formalizélja a kovetkez§ allitasokat:

a) Van olyan ember, aki mindenkitd] fél.

b) Chuck Norris senkitdl sem fél.

¢) Mindenki fél valakit&l.
d) Van olyan ember, akit6l ha Andrés fél, akkor mindenki mas is fél téle. (10 pont)

5. Keressen olyan z komplex szdmokat, amelyekre e* = —2 . (10 pont)

Beadasi hatarids: 2020. januar 20. (hétfg) 12:00

Kizarolag kézzel vagy géppel (papirra) irt megoldasokat fogadunk el, elektronikusan bekiildott
megoldasokat nem vesziink figyelembel!

A feladatok megoldasait 2020. februér elején, késébb pontositandé idépontban megbeszéljiik
a Matematika Tanszék Konyvtaraban (I. ép. 314.).



