AZ ABC-SEJTES




Szdmelmélet

A matematika egyik dga, mely eredetileg a természetes szdmok oszthatésdagat
vizsgdlata, mdara mar sok terilete van.

Elemi

Analitikus

Algebrai
Kombinatorikus
Primszdm elmélet
Additiv

Diofantoszi egyenletek
Geometriai

Szédmitdselméleti



Diofantoszi egyenletek

Egész egyitthatds tobb ismeretlenes egyenlet, melynek megolddsait az egész
szdmok halmazan keresik.

Linedris egyenletek ax+by=m
Pell-egyenlet x2-dy?=1
Pitagoraszi szadmhdarmasok x2+y2=z2
Két négyzetszam dsszege x2+y2=n

Gyokss diofantoszi egyenletek a1/ q1 £ /G- . . Ta, g =0

Exponencidlis diofantoszi egyenletek  pl. 2"-7=x2

A diofantoszi egyenletek megoldhatésaga Hilbert 10. problémdja volt. 1970-
ben Jurij Matijaszevics megmutatta, hogy nem létezik algoritmus, ami a
egyenletek megoldhatésdgat eldontené.



Az abc szdmhdrmasok

a, b és c hdrom kilonb6z6 pozitiv egész szdm, melyre igaz, hogy
a+b=c.
a és b relativ primek (bdrmely ketté relativ prim: az 1-2 feltételbdl)

c>rad(abc) radikal: a hdrom szdm primosztéinak szorzata

Az abc szdmhdrmasok mindsége (q):
rad(abc)9 =c

q=lg(c)/lg(rad(abc))

Az abc szdmhdrmasok esetén q>1, de elég kis szdm.



Az abc-sejtés

Két matematikai dllitds, melyet David Masser (1985) és Joseph Oesterlé
(1988) fogalmazott meg.

Az abc-szdmhdrmasok ,,minéségének” van egy maximdlis értéke.

Bdrmilyen minéség-értéket valasztunk, csak véges sok anndl nagyobb
minéségl szamhdrmas |étezik.

A legfontosabb megoldatlan a diofantoszi elemzésben.



Az abc-sejtés dllitdsai

Minden €>0 szdmhoz létezik K>0 konstans, hogy teljesil c<K*rad(abc)' "¢

£>0 esetén csak véges sok (abc) szadmhdrmas van, ahol abc pozitiv egész,
relativ primek, a+b=c és g(abc)>1+¢

Az elsé a gyengébb dllitds, a mdsodik az erésebb.



Péelda

a=5, b=27,c=32 abc szdmhdrmas-e

5+27=32
Primtényezés felbontds Relativ primek
a=3 32>rad(5,27,32)
b=3%3*3

c=2%2%2%2%2 " . s
abc szdmhdrmas minésége

q=Ig(32)/1g9(30)= 1,018975
rad(5,27,32)=5*3%*2=30 /



Az eddigi legnagyobb mindségi

szdmhdrmas
I

Eric Reyssat taldlta 2004-ben: a = 2, b = 6436341, c = 6436343.

Primtényezéi:
a=2

b= 3'9%109
c= 233

Mindsége: q=1,629912



Szdmitdgépes mddszerek

2006-ban a hollandiai Leiden University és a Kennislink tudomdnyos
intézet elinditotta az ABC(@Home projektet

23,8 milliét szadmhdarmast taldltak

A legnagyobb minéségiek

q a b C Felfedezd

1,6299 2 310-109 23° Eric Reyssat

1,626 112 32-56.73 221.23 Benne de Weger

1,6235 19-1307 7-292-318 28.322.54 Jerzy Browkin, Juliusz Brzezinski
Jerzy Browkin, Juliusz Brzezinski,

1,5808 283 S g e Abderrahmane Nitaj

1,5679 1 2-37 5.7 Benne de Weger




Az abc-sejtés bizonyitdsa
N

*  Lucien Szpiro 2007-ben el8dllt egy bizonyitdssal, de nem volt helyes.

*  Sinicsi Mocsizuki 2012 augusztusdban publikdlta a gyenge dllitdas
bizonyitdsdat, de évekig nem értette meg senki.




Mocsizuki bizonyitdsa

* inter-universal Teichmuller theory néven publikdltaq,

* 4 dokumentum, 8sszesen 500 oldal,

* jelendsen eltér a standard elmélettdl,
* Ivan Fesenko volt az elsé nem japdn tudéds, aki 2 év utdn megértette

és beldtta a helyességét,

* azelsé 3 évben csak 4 ember értette meg, de tovdbbadni 8k sem
tudtdk,

* eddig taldn 10-20 kutaté értette meg.



A bizonyitds kovetkezményei

Kordbbi tételek bizonyitdsat teszi egyszeribbé, és tovdbbi sejtések
bizonyithaték a felhaszndldsaval:

* Nagy Fermat-tétel

*  Fermat-Catalan-sejtés

*  Thue—Siegel—Roth-tétel

*  Mordell-sejtés

*  Erd6s—Woods-sejtés

* Végtelen sok nem-Wieferich-prim létezése

* A Marshall Hall-sejtés gyengitése négyzet- és kobszdmok
szétvdlasztdsdra

* Tijdeman-tétel dltaldnositdsa, Pillai-sejtés
*  Ekvivalens a Granville=Langevin-sejtéssel

*  Ekvivalens a médositott Szpiro-sejtéssel



Linkek

https:/ /en.wikipedia.org /wiki/Abc_conjecture
https:/ /nitaj.users.Imno.cnrs.fr /abc.html
http: / /www.kurims.kyoto-u.ac.jp /~motizuki/top-english.html

Ujsdgcikkek:

http:/ /elteonline.hu /tudomany /2015 /10/17 /meg-csak-negyen-ertettek-
meg-a-vilagon/

http:/ /index.hu /tudomany /2015 /10/16/monty_python_halalos_vicce_a
_matematikaban/




Készonom a figyelmet.



