A teljes indukcié elve

Elmélet

Ez a bizonyitdsi médszer a természetes szamokkal kapcsolatos dllitdsok igazoldsdra szolgal.

Legyen adott egy A allitds, amely természetes szamokra vonatkozik. Azt kell igazolni, hogy
az allitds minden olyan természetes szamra igaz, mely nem kisebb egy kezdd értéknél.

A bizonyitas harom lépésbol all:

1.
2.

Igazoljuk, hogy az dllitds egy k kezdo értékre helyes.

Bebizonyitjuk (indukcids 1épés), hogy ha az éllitds valamely n természetes szamra igaz,
akkor ebbdl kivetkezik, hogy igaz a rdkovetkezd (n + 1) természetes szdmra is.

. Levonjuk 1. és 2. igaz volta alapjan a kovetkeztetést, hogy az A &llitds barmely, a kezd6

értéknél nem kisebb természetes szamra igaz.

Feladatok
Igazolja teljes indukciéval az aldbbi allitasokat!

1.

10.

3
n
12+22+...—|—n2>§, n > 1 egész.

S S n et
— _— = n eges”z.
1.2 2.3 n-ntl) ntl 508

z": 1 _n
=4k —3)(4k+1) 4dn+1’

n > 1 egész.

n

Pt 42

ni1 1 2
.H(l—@>—n+ n > 2 egeész.

Barmely z > 1 esetén (1 + )" > 1+ 2", n > 1 egész.
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Barmely > 1 esetén (1 + )" > 2" + nx, n > 2 egész.

n > 1 egész.




